
Corrigé - Convexité 

Exercice n°1 
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Exercice n°6 

1. 𝑓 est dérivable et deux fois dérivable sur ]0; +∞[. 
2.  

𝑓ᇱ(𝑥) =
1

2√𝑥
 

𝑓ᇱᇱ(𝑥) = −
1

4𝑥
ଷ
ଶ

 

3. 𝑥 ∈ ]0; +∞[ donc 𝑥
య

మ > 0   
 
Ainsi − ଵ

ସ௫
య
మ

< 0 pour tout 𝑥 ∈ ]0; +∞[  

 
Donc 𝑓ᇱᇱ(𝑥) < 0 pour tout 𝑥 ∈ ]0; +∞[  
 
Ainsi 𝑓 est concave sur ]0; +∞[  
 

4. La tangente à la courbe représentative de 𝑓 au point d’abscisse 1 est la droite d’équation : 

𝑦 = 𝑓ᇱ(1)(𝑥 − 1) + 𝑓(1) 

Or 𝑓(1) = √1 = 1 et 𝑓ᇱ(1) =
ଵ

ଶ√ଵ
=

ଵ

ଶ
 

Donc l’équation de la tangente au point d’abscisse 1 est : 

𝑦 =
1

2
(𝑥 − 1) + 1 

Soit : 𝑦 =
௫

ଶ
+

ଵ

ଶ
 

5. 𝑓 étant concave sur ]0; +∞[ sa courbe représentative est en dessous de toutes ses 
tangentes, notamment de la tangente au point d’abscisse 1. Donc pour tout réel 
strictement positifs on a : 𝑓(𝑥) ⩽ 𝑦 c’est-à-dire √𝑥 ⩽

௫

ଶ
+

ଵ

ଶ
 


